INTEGRAL

‘MENGHITUNG VOLUME BENDA
PUTAR’
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aerahD={(x,y) |as<x<b,0<y<f(x)}
diputar terhadap sumbu x
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Daerah D Benda putar




e Jika irisan berbentuk persegi panjang dengan tinggi
f(x) dan alas Ax diputar terhadap sumbu x akan

diperoleh suatu cakram lingkaran dengan tebal Ax
dan jari-jari f(x).
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AV =1t f2 (x)Ax ‘ V :H:sz(x)dx



e Contoh:

Tentukan volume benda putar yang terjadi jika
daerah D yang dibatasi oleh y = x?, sumbu ¥,
dan garis x=2 diputar terhadap sumbu x
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Jika irisan diputar terhadap sumbu x akan
diperoleh cakram dengan jari-jari x? dan tebal
Ax. Sehingga:

AV =mt (x? )? Ax =1t x*Ax

Volume benda putar:

i

P .

, A T 5, 32

4 :;rj.:r dx=—x"|,=—n
5 5

0



b.DaerahD={(x,y) [ csy<d,0<x<g(y)}
diputar terhadap sumbu vy
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Daerah D Benda putar



 Jika irisan berbentuk persegi panjang dengan

tinggi g(y) dan alas Ay diputar terhadap
sumbu y akan diperoleh suatu cakram

lingkaran dengan tebal Ay dan Jari-jari g(y).
sehingga:
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* Contoh : Tentukan volume benda putar yang terjadi
jika daerah yang dibatasi oleh y = x?, garisy =4, dan
sumbu y diputar terhadap sumbu y

jawab:

Jika irisan dengan tinggi Vy dan tebal Ay diputar
terhadap sumbu y akan diperoleh cakram dengan

jari-jari Vy dan tebal Ay

4

i
{

Ay 1
| ﬁ ll;rllll}r | Ij {::} ) Jll‘llll:ll @
J - Ay
r.,-““ >




Sehingga
AV = H(\/;)Eﬁy =1 yAy

Volume benda putar
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Metode Cincin

a. DaerahD={(x,y) |as<x<b, g(x) <y < h(x)}
diputar terhadap sumbu x
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daerah D benda putar



e Jika irisan berbentuk persegi panjang dengan tinggi
h(x)-g(x) dan alas diputar terhadap sumbu x akan
diperoleh suatu cincin dengan tebal Ax dan jari —jari
luar h(x) dan jari-jari dalam g(x).
sehingga:
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* Contoh: Tentukan volume benda putar yang terjadi
jika daerah D yang dibatasi oleh y = x?, sumbu x, dan
garis x=2 diputar terhadap garis y=-1

jawab:

Jika irisan diputar terhadap garis y=-1, akan diperoleh
suatu cincin dengan Jari-jari dalam 1 dan jari-jari luar

1+ x?

/ Sehingga

-/ AV =7((x” +1)* =17)Ax

! = 7(x* +2x7 +1 - DAx
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Volume benda putar :
2
V = ,?I'J.JE4 +2x%dx
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