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INTEGRAL DERET

Suatu deret pangkat dapat diintegralkan suku deku sepanjang suatu lintasan K yang

terletak seluruhnya di dalam lingkaran konvergeyesin

k[ LZ(:) a,(z — ZO)"] dz = Z j a,(z — zy)"dz

n=0g

Deret pangkat

[o e}

SG) = ) an(z—70)"
n=0
merepresentasikan fungsi kontinu pada setiap ititigrior pada lingkaran ini konvergen. Pada

bagian ini, kita akan membuktikan bah$i&) sebenarnya analitik pada lingkaran tersebut.
Teorema

diketahui C merupakan garis interior pada lingkargang konvergen pada deret pangkat
S(z) =Y oa,(z— zy)™, dan diketahuig(z) sebagai fungsi lain yang kontinu di C. Deret
tersebut dibentuk dari perkalian dari setiap sukaridderet pangkat dengarmy(z) dapat

diintegralkan suku demi suku atas C sebagai berikut

[oe)

| 9s@rdz =Y an [ 9@ - ydz
C n=0 C
Untuk membuktikan teorema ini, kita perhatikan barsglama kedua(z) dan jumlahS(z) dari

deret pangkat kontinu di C, integral atas C

N-1

9D = ) ang(D@ - 20)" + gDpy ()

n=0

dimana adanyay(z) yang merupakan tanda dari sebuah deret yang Hikesatelahn suku.
Suku-suku pada jumlahan berhingga disini juga konpada garis C sehingga integral atas C

nya ada. Akibatnya integral dari nila{z)py (2) juga harus ada. Dapat dituliskan

Jurdikmat FMIPA UNY, 2013



Dwi Lestari, M.Sc: Integral Deret
Email: dwilestari@uny.ac.id

=

-1

f I@DS@dz="Y a j 9Dz — z0)"dz + f 9(Dpw(2)dz
C C

0 c
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I

Ambil M yang merupakan nilai maksimum dégi(z)| di C dan diketahui L sebagai panjang C.
Untuk mengetahui dari konvergen seragam dari geegkat yang diketahui, kita tahu bahwa
untuk setiap bilangan positifterdapat bilangan bulat posii. dimana untuk semua titikpada

C

lon(2)| < € (N > Ne)
Selamal, saling bebas dengarmmaka dapat kita temukan

f 9(2) pw(2)dz

C

< MeL (N > N,)

makalimy e, [, 9(2) pn(2)dz =0

Oleh sebab itu,

N-1
f 9(2)S(z)dz = lim Z anf 9(2)(z — zy)"dz
C n=0 I

Jadi Teorema terbukti.
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