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Mata kuliah : Fungsi Peubah Kompleks II 

Materi  : Singularitas dan Kenolan Fungsi Analitik 

 

 

• Suatu titik z0 merupakan singularitas fungsi f(z) bila f gagal menjadi fungsi analitik pada z0. 

• Setiap persekitaran z0 memuat paling sedikit satu titik dimana f analitik. 

• Macam singularitas: 

1. singularitas tak terasing  

2. singularitas terasing 

• singularitas tak terasing 

titik z0 singularitas tak terasing bagi fungsi f jika dan hanya jika z0 singularitas f dan setiap 

persekitaran z0 memuat paling sedikit satu singularitas f selain z0. 

Contoh: 

  f(z)=log z 

singularitas tak terasing: setiap titik di sumbu Riil tak positif. 

• Singularitas terasing 

Titik z0 singularitas terasing bagi fungsi f jika terdapat persekitaran terhapus z0 atau N*( z0,ρ) 

dengan f analitik. Dengan kata lain, f(z) analitik di seluruh anulus  

00 z z ρ< − < . 

Contoh: 
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, singularitas terasing di 1 dan -1. 

Karena f(z) analitik di seluruh anulus, terdapat deret Laurent 

0( ) ( )n
n

n

f z c z z
∞

=−∞
= −∑ .   (1) 



Dwi Lestari, M.Sc: Singularitas dan Kenolan Fungsi Analitik 
Email: dwilestari@uny.ac.id 

Jurdikmat FMIPA UNY, 2013 

• Ada 3 kasus: 

1. tidak ada (z-z0) berpangkat negatif pada (1), z0 disebut singularitas yang dapat 

dihilangkan (removable singularity). 

contoh: 
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2. sejumlah berhingga (z-z0) berpangkat negative pada (1), berbentuk 
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 N bilangan bulat positif. 

contoh: 
( )2

1
( )f z

z i
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−
 mempunyai kutub tingkat 2 pada z=i 

Teorema 7.2: 

andaikan f(z) analitik di persekitaran terhapus 00 z z ρ< − <  pada titik z0, maka z0 kutub tingkat 

N jika dan hanya jika ( )0 ( )
N

z z f z−  mempunyai singularitas yang dapat dihilangkan pada z0 dan 
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